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RESENHAS

AGAZZI, E.: Les mathématiques comme théorie et comme langage, in: Actes du
Colloque International organisé au Centre Universitaire du Luxembourg les 9,
10 et 11 juin 1976, Luxembourg, 1976, pp. 17-32.

O Prof. Evandro Agazzi! inicia o
trabalho, objeto desta resenha, afir-
mando que seu propdsito nele é o exa-
me de uma espécie de dupla natureza
que ele julga dever ser reconhecida a
matemadtica. De acordo com ele, a ma-
temética pode ser considerada, sequn-
do o ponto de vista que se adota, ou
como um complexo de teorias, ou co-
mo uma linguagem.

Por teoria, ele entende uma lin-
guagem L criada e desenvolvida com o
objetivo de descrever a estrutura S de
um dado universo U de objetos ante-
riormente existentes e exteriores a L.
A cada teoria corresponderia, entdo,
um universo particular de objetos que
por natureza lhe sdo proprios. As sen-
tengas de uma teoria seriam verdadei-
ras apenas se seu conteGdo nos forne-
cesse uma descricdo comprovadamente
correta de relagOes reais existentes en-
tre os objetos de seu universo proprio.
Assim, por exemplo, a sentenca da geo-
metria euclidiana que afirma ser a so-
ma dos angulios de um triangulo igual a
180° é verdadeira apenas porque, no
ambito do universo de entidades mate-
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maéticas préprio a esta geometria, a so-
ma dos angulos de um triangulo é de
fato igual a 180°.

E a vinculagdo existente entre
uma teoria, assim concebida, e o uni-
verso Unico de objetos, cuja estrutura
ela deve descrever, que a diferencia de
uma linguagem. Se desvinculassemos a
teoria de seu universo proprio de obje-
tos e a concebéssemos apenas como
uma constru¢cdo formal, teriamos en-
tdo uma linguagem. A verdade das sen-
tencas de uma linguagem deixaria de
ser dependente da adequacdo entre o
contetdo delas e os fatos de uma estru-
tura particular e tinica que ela deveria
descrever. Uma linguagem poderia, por
principio, ser aplicada a descricdo de
estruturas diversas de universos distin-
tos, mostrando-se verdadeira em algu-
mas destas interpretacdes, em outras,
porém, ndo. Assim, a frase anterior re-
lativa & soma dos angulos de um trian-
gulo s6 é verdadeira no caso particular
da geometria euclidiana.

Para Agazzi, a existéncia desta
perspectiva dupla é um produto da
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evolucdo historica da propria matema-
tica e de nossa maneira de concebé-la.
Enquanto a concepgdo dita ‘‘classica’’
teria visto a matemdtica como um com-
plexo de teorias, uma outra, mais re-
cente, que ele denomina ‘‘moderna’
acentua o fato, para ele inegavel, de ser
ela uma linguagem.

A questdo que ele, entdo, se co-
loca, e propde resolver, é a de saber se,
uma vez admitido o fato de ser a mate-
matica uma linguagem, devemos neces-
sariamente concebé-la apenas como
linguagem.

Se a consideramos apenas como
linguagem, entdo seria supérfluo admi-
tir a existéncia anterior de objetos ma-
teméaticos cuja estrutura deveria ser
descrita. Se a matemética é apenas uma
linguagem, entdo haveria, entre as suas
e as estruturas que ela descreve uma
perfeita e necessaria coincidéncia. Os
objetos matematicos nada mais seriam
que o produto da proépria linguagem
matemdtica. Se quisermos, por exem-
plo, saber o que é um nimero real, bas-
ta, para tanto, consultar os axiomas
que o definem. A existéncia real, inde-
pendente da linguagem, de qualquer
objeto especificamente matematico se-
ria, de acordo com esta concepgdo,
fundada em uma suposi¢do inGtil, abso-
lutamente desnecessaria.

Nestas circunstancias, qualquer
decisdo referente a necessidade de se
considerar a matemética, também, co-
mo complexo de teorias, e ndo apenas
uma linguagem, dependera da decisdo
relativa a existéncia real, necessaria e
independente dos objetos cuja estrutu-
ra a linguagem matemaética descreve.
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A existéncia de tais objetos, no
entanto, estaria satisfatoriamente con-
firmada se conseguissemos demonstrar
que as estruturas matematicas ndo sdo
sempre e necessariamente isomorfas re-
lativamente as que ela descreve, se
ocorresse 0 caso da linguagem ser mais
ampia que o modelo descrito, ou o in-
verso.

O segundo caso, aquele em que o
modelo descrito é necessariamente
mais amplo do que toda possivel des-
cricdo matematica que dele se faca, te-
ria sido demonstrado por Gbdel em
seu teorema de 1931.

O primeiro nos é dado pelas lin-
guagens capazes de descrever de forma
plena modelos diversos, mas ndo iso-
moérficos entre si. S3o as linguagens de-
nominadas sistemas ndo categoricos.

A admissdo da existéncia de ob-
jetos matematicos seria ja suficiente
para admitirmos a possibilidade da
existéncia de teorias matematicas. Os
dois casos acima, porém, nos mostram,
ainda, que estas teorias de fato exis-
tem. Com isto, estamos autorizados a
conceber a matematica, também, co-
mo um complexo de teorias.

Finalmente, creio ser de interesse
observar que Agazzi, afirmando embo-
ra a existéncia de entidades matemati-
cas, recusa-se a aceitar o platonismo e
adota uma posi¢do que ele denomina
“construtivista’’. Ele nega que as estru-
turas, objeto das teorias matematicas,
possam ser detectadas em uma realida-
de anterior as interven¢Ges humanas.
Para ele, os objetos das ciéncias empi-
ricas sdo cortes operados na realidade,
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resultam de operacOes destinadas a or- Os objetos da matematica, por sua vez,
ganizar e estruturar o material bruto seriam estruturas isomorfas ou homo-
de nossas experiéncias e percepcdes. morfas relativamente aquelas.
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